Formelsamling LMA017 17/18

Langdelement for kurva r(t)
ds = |v'(t)|dt.
Skalirt ytelement till integraler av funktioner f6r parametriserad yta r(u,v) i rummet
dS = v, (u,v) x ) (u,v)|dudv.
Om r(u,v) = (u,v, f(u,v)) sd ar v/ (u,v) X v, = (— fu, —fo, 1)

Tyngdpunkt av kurva C, (x(¢),y(t), z(t))

1
(xr,yr,27), dér xp = f/

z(t)ds osv., med L = / ds
c

c
Tyngdpunkt av parametriserad yta S, (z(u,v),y(u,v), z(u,v))

1
(xr,yr,21), dér xp0 = — // x(t)dS osv., med A = // ds
AJJs s
Tyngdpunkt av kropp D

1
(xr,yr, 21), dér 270 = — /// x(t)dV osv., med V = // dVv
14 D D

Green’s formel, C enkel sluten positivt orienterad kurva i planet som begréansar omradet D

_ [ (9@ _oFr
/de:c+Qdy_/D(8x ay)dA.

Polira koordinater (z,y) = (r cos(8), rsin(f))
dA = dxdy = rdrdf.
Cylindriska koordinater (z,y,z) = (r cos(f), rsin(6), z)
dV = dxdydz = rdrdfdz.
Sfiariska koordinater (z,y,2) = (psin(¢) cos(9), psin(¢) sin(9), p cos(d))
dV = dxdydz = p? sin(¢)dpdfda.

Trigonometri

cos(x + y) = cos(x) cos(y) — sin(z) sin(y) sin(z) sin(y) = %(cos(m —y) —cos(z +v))

sin(z + y) = sin(xz) cos(y) + cos(x) sin(y) sin(z) cos(y) = %(sin(w —y) +sin(z + 1))

tan(z) + tan(y)
1 — tan(z) tan(y)

cos(z) cos(y) = %(COS(:E —y) +cos(z +y)) tan(z + y) =

sin(2z) = 2sin(z) cos(x) cos(22) = cos?(z) — sin? ()

. 1 — cos(2z)
2 1+ 2
sin“(z) = 2 COSQ(m) cos(2x)

2



Ekvation for plan med normalvektor v = (v1, v, v3) genom punkt (xg,yo, 20)

v (x— 20, Y — Yo, 2 — 20) = vi(x — o) +va(y — yo) + v3(z — 29) = 0.

Linje med riktningsvektor v = (v1, v2,v3) genom punkt w = (2o, Yo, 20)

w+ tv = (zg + tvy, yo + tve, 29 + tug).
Kryssprodukt for vektorer i rummet
i j k
vxw=det| v; vy 3 = (Vw3 — V3Wa, V3W] — V1W3, V1Wg — VW1 ).
w; w2 w3

Derivator
%x“ = ax® !, a#0 d%ex = ¢
d%sinx = cosz %cosx = —sinz
Lz = 1 Larctans = o
% arcsinx = ﬁ % arccosr = —ﬁ
£ (@) +9@) = F@)+g @) L@@ = S@e@) + @) @)
& (fle@) = fl9(x))d (2) T
Integraler
[zdx = f:_:llJrC, a#—1 [ide = Inlz|+C
[sinzdz = —cosz+C [cosxdr = sinz+C
f@dx = tanx 4+ C fﬁdw = —cotz+C
[etdx = e*+C fﬁi}rﬁdx = %arctan%—i—C, a#0
fﬁdw = arcsin%—l—C, a>0 [Va—22de = %mer%arcsin%JrC, a>0
JA=de = e+ Va2+a+C, a0 [Va?tade = j(@@vVa?+atal|z+Va?ta])+C

/ F2)g(z)dz = F()G(z) — / F(@)G(x)dz dir F'(z) = f(z) och G'(z) = g(x)



